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Cok ¢oziimlii problemler ve Matematiksel diisiinme:

Wasan Geometrisi ornegi
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Ozet

Wasan geometrisi Japonya’da Edo doneminde ortaya ¢ikmis ¢ok ¢oziimlii
sistematik 6zellikli problemlerdir. Oretmenler bu problemlere yeterince agik
degillerdir ve uygun sekilde degerlendirmemektedirler. Halbuki ¢oklu ¢dziim
yollar1 bulmak yiiksek matematiksel diisince ile 6zdeslesmektedir. Aday
matematik 6gretmenlerinden matematik ve sanat dersini alan 117 (80 ilk ve 37
orta 6gretim) kisiye bir Wasan problemini en az 3 degisik yontemle ¢ézmeleri
istenmistir. Her kagit dogru cevap, farkli ¢dziim olup olmamasi ve orijinallik
acisindan kodlanmis ve 24 farkli ¢6ziim yolu (e.g. karenin kdsegenlerinin
esligi, simetri, teget uzunluklarinin esligi, yardimer ¢izgiler ekleme, kosiniis
teoremi, tan (67,5), benzerlikler, iicgen gesitlerinin &zellikleri) goriilmiistiir.
Cevaplar bilesik ¢6ziim, tek yolla ¢oziim, 1. Coziimler, ¢ok farkli cevaplar,
ayni kuralla ¢6zenler ve 5-6 degisik sekilde ¢6zme olarak ayrilmiglardir.

Anahtar kelimeler: Cok ¢6ziimlii problemler, Wasan geometrisi,
matematiksel diigiinme

Multiple solution problems and mathematical

thinking: Wasan geometry example
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Abstract

Wasan geometry flourished in Edo period of Japan as arty, multiple solutioned
and systematic. Teachers are not open and papers are not evaluated. Multiple
solutions are seen in parallel with advanced mathematics thinking. 80 middle
school and 37 high school pre service math teachers were given a Wasan
problem and grouped according to correct answers, different answers, and
originality. 24 different answers (equality of diagonals of a square, symmetry,
equality of tangent lines, auxiliary lines and auxiliary shapes, cosines’ theorem,
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tan (67.5), similarities, types of triangles etc.) were detected. Answers were
also coded for composite answers (who include two different rules), or simple
one ways, first answers, similar solution ways and 5-6 different solutions.

Keywords: Multiple solution tasks, Wasan geometry, mathematical thinking

1.Giris

Cok c¢oziimlii problemler matematiksel diistinmeyi olusturabilir. Bu
arastirmada farkli sistematik yol izleyen (Oklid bagintisi, benzerlik, aciortay
teoremi) Ogrenci cevaplart smiflandirilmigtir. Olast iki ya da ii¢ yolla
¢oziilebilen problemler yerine on degisik yolla ¢oziilebilenler olduk¢a azdir.
Wasan geometrisi gibi sistemsel problemleri igeren problemlerin fark edilip
derslerde kullanilmasi, 6grencileri diisiindiirecektir. Edo donemi (1603-1867)
Japonya’sinda tapinaklarin, okullarin ¢atilarindan sarkan sanatsal, ¢oziimsiiz
tabletlerde goriilmiiglerdir. Sistemsel diisiinceyi destekleyen farkli sistemler
kadar ayni sistemin i¢indeki degisik bakis agilarinin da gézlemlendigi geometri
sorularidir ([4],[2],[1]). ¢ ice daireler, kareler, paralel ve kesisen dogrular,
ticgenler, elipsler ve bunlar arasindaki iliskiler sorularin temelini olusturur.

1.1. Matematiksel diisiinme ve Wasan geometrisi

Matematiksel diisiince; matematiklestirme ve soyutlastirma siireclerini
kullanarak matematiksel bir bakis agis1 gelistirmektir [5]. Bu araglar,
matematiksel modeller oldugu kadar farkli soru tipleri, ¢oklu sistemleri igeren
problemler de olabilir. Farkli ¢6ziim yollar1 gelistirmenin bir {ist matematik
akil aligkanligi oldugu belirtilir ve yiiksek matematiksel diisiinceyi
destekleyecegi anlatilir[3]. Ogretmenler ek is ¢ikardigi icin ve dgrenci kafasini
kanistirdigi  gerekgesiyle ¢ok  ¢O0ziimlii  problemleri  kullanmaktan
kaginmaktadirlar. Oysa matematiksel diisiincenin gelisebilmesi igin 6grenci
matematigin bir sistemsel yollar dizgesi oldugunu anlamalidir. Bu baglamda
¢ok ¢oziimlii problemlerden yardim alinabilir[8]. Hem didaktik hem de teshis
edici ozellikleri yan1 sira 6grencilerdeki farkli kavram yanilgilariin, problemli
diistinme yollarinin ortaya ¢ikarilabilmesi i¢in de faydali araclardir.
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1.2. Cok ¢oziimlii problemler

Matematiksel diisiince kisiye oOzeldir ama 0zel zenginlikte problemlerle
bireysel olarak Ogrencilere erisilebilir. Problemin gizemi olmali, belirli bir
metodu olmamali, farkli seviyelere farkli problemlere yol agmali, ugrastirmali,
ilging kismi ¢oziimleri olmali, yapisalct bir yaklagimla 6grenci bilgisinin
tizerine eklemeli, 6grencilere yaratic1 olma sans1 tanimalidir. Bu 6zellikleri de
farklilastirilmis 6gretimin igerik, siire¢ ve liriin ¢esitlemesine paraleldir.

Bir Wasan geometrisi problemi son yillarda Bilim ve Teknik dergisinde de
cikmigtir. Dikdortgen bir kagidin iki karsit ucunun iist iiste getirilmesi ile
olusan kat izinin (a) ve (b) kenarlari cinsinden elde edilmesini sorgular (sekill).
Problemin ¢6ziimlerinden en az ikisi birbirinden oldukga farkli sistemik yollar
izler. Birinci yolda ardisik iki Pisagor ile ¢6ziilebilen soru (birincisi soldaki {ist
dik tiggenden, ikincisi ortadaki ikinci dik {iggen yardimiyla), ikinci yolda
ortada olusan ABCD eskenar dortgeninin kosegenler yardimi ile alan
esitliginden ve ayn1 dortgenin paralelkenar da olmasindan yola ¢ikarak taban
carpt yiikseklik alan formiiliiniin esitliginden elde edilebilir. Bu islemler
yapildiginda sonug (a/b)(\(a®+b?))olur.

Sekil 1. Bilim Teknik 2017 de ¢ikan Wasan sorusu (Rigby, 1996)

1.3. Cok ¢oziim iiretmek

Arastirma odakli matematik 6gretiminin 6grencileri daha yaratic1 olmalart i¢in
destekleyecegini belirtilir[6]. Yaraticiligin ana faktorlerinin akicilik, esneklik
ve yenilik olmasi da dikkate degerdir ve ¢cok ¢coziimlii problemlerle desteklenir.
Akicilik ¢oziim yolunun igindeki sistemsel bilginin sekteye ugramadan
tutarlilikla verilmesi seklinde tanimlanabilir. Esneklik ihtimal dis1 olan farkli
¢oziim sistematiklerinin de diistiniilebilmesi olarak yorumlanabilir. Yenilik ise
sekilde olmayan bir dogrunun, bir seklin eklenmesi ve sistematigin farkli
yonlerine dikkat c¢ekilmesi olabilir. Arastirmalarda, eskiden {istiin
yeteneklilikle iliskilendirilen yaraticilik kavrami yerine daha genel bir
yaraticilik tanimi diisiiniilmektedir. Temel icerik konularindaki esnek bilgi,
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uzun siireli calisma ve yansitma (¢ok ozellikle ve farkli 6nsezi yerine) gibi
farkli Ogretimsel ve deneysel etkilere agik bir yaraticilik kavrami
diisiiniildiiglinde bu gibi problemlerin etkisi kaginilmazdir. Benzer sekilde cok
¢Ozlimlii problemlerin kullanimina dikkat ¢ekilir[6]&][7].

1.4. Arastirma problemi

Wasan geometrisinden alinmis bir problemi, en az 3 farkli sekilde 6grencilerin
¢ozmesi ve matematiksel dille agiklamalar1 beklenilmistir. Soru, ilgili
makaleden geleneksel ¢oziimiiyle alinmistir fakat bu makale 6grencilere
verilmemistir [2]. Bu Wasan problemi ile farkli yollar kadar ayn1 veya benzer
yollar da incelenmistir. Birinci ¢6ziim yolu, orijinal yollar ve ¢6ziim sayisi gibi
faktorlere de bakilmistir. Coziimler matematiksel kavramlar acgisindan analiz
edilmistir.

Orneklemi 117 aday matematik dgretmeni (80 ilk ve 37 orta) olusturmustur
(tablo 1). Bunlarin 16 s1 erkek, 111 i kizdir. Bu dengesiz dagilim 2014-2015
girisli matematik ogretmenligi ogrencilerinin dagilimindan
kaynaklanmaktadir. 3. Smif 6grencilerinden matematik ve sanat dersini alan
aday ogretmenlerin hepsi orneklemi olusturmaktadir. Once problemin
kaynakcasi paylasilmadan iki hafta Wasan geometrisi tizerine bilgi verilmistir.

Tablo 1. Arastirmanin 6rneklemi

Erkek Kiz toplam
113 11 69 80
Orta 5 32 37
Toplam 16 111 117

2. Yontem

Aragtirmanin yontemi olarak bilimsel arastirma desenlerinden karma yontem
secilmigtir. Niteliksel olarak fenomonolojik yaklasim yani ¢ok c¢oziimli
problemlerle olan deneyimin gergevesi ¢izilmeye c¢alisgilmistir, niceliksel
olarak ta betimsel istatistikler ve iligkisel tarama yapilmistir. Fenomonolojik
yaklasimda arastirmaci deneyimi oldugu gibi vermeye c¢alisir ve olaya ¢ok etki
etmez. Deneyimin c¢ergevesinin ¢izilmesi ¢ok daha Onemlidir. Betimsel
istatistikler de veri nispeten ¢ok oldugundan cergevenin sayisal etkileri
konusunda bilgi verecegi diisiintilmiistiir.
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Arastirma sorusu olarak kullanilan sorunun orijinal Wasan hali
goriilmektedir(sekil 2 ve 3). Soruda 2 biiyiik ( yarigap= r)ve 2 kiiglik daire
(yaricap =t)belli yerlerinden birbirlerine ve karenin i¢ kenarlarina tegettirler.

Sekil2. Orijinal Sangaku tableti Sekil 3. Sorunun geometrik gosterimi

Dairelerin yarigaplari kare kenari cinsinden sorulmaktadir. Sagdaki gésterimde
yer alan dikdortgen orijinal ¢oziimdeki resme eklenilen yardimer dikdortgendir
ve paralel uzun kenarlarin esliginden yararlanilarak soru coziiliir. Ilgili
makalede modern ¢oziim olarak isimlendirilmistir[2].

3. Bulgular

117 cevap kagidindan toplam 24 degisik sistematik ¢6ziim listelenmistir. Veri
analizi 6zellikle su bagliklar altindadir: ilk akla gelen ¢oziimler, kullanilma
siklig1, konu odaklari, yaraticilik (8rnek: agiklayici bir ¢izgi eklemek). Ilk
cozlimlerin konulardaki beceri diizeyi ve oOn bilgiler ile alakali oldugu
digiiniilmektedir. Kullanilma sikligi, basarili olundugu bilinen yollarin
secilmesi 1ile ilgili olabilir. Verilen g¢ercevenin disina ¢ikmak kadar farkhi
¢oziim veya bilinen yollara farkli bakmak ta dnemli olmalidir. En az kullanilan
¢oziim Yyolu, sistemsel diisiinme, sirali matematiksel diisiinme ve orijinal
Wasan ¢oziimiine yaklagsma da onemli olacaktir. Sorunun en basit ¢éziimii
karenin kosegen esligindendir. Oyleyse, r+(rV2)= r+t+(t\2) yazilabilir.
Buradan t=r(2-V2)elde edilir. Makalede ayrica modern ¢oziim olarak sekil 3 te
gosterilen dikdortgenin c¢izilmesi Onerilir[2]. Bu dikdortgende karsilikl
kenarlarin esliginden yararlanilir. Yani makalede sadece 2 ¢oziim yolu
gosterilmistir. Soruya, 3 ¢oziimden fazla ¢6ziim getirenler, daha yaratici
diisiiniilebilir. En az 3 ¢O6ziim getirenler ilklerde % 9 da kaldiklan
gozlemlenirken, ortalar % 14 olmustur. Burada genellemede dikkatli olmak
gerekse de, orta 6gretim aday matematik 6gretmenlerinin daha yaratict olma
egilimindedir. Bilinen yaraticilik testlerinde, yaraticiligin 6nceden belirlenmis
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stireclerin disina ¢ikma egilimi olarak goriildiigii diistintliirse, bu fikir
desteklenmektedir. Ayni ¢6ziim yoluna takilip kalanlar da olmustur (% 17,5
ilk, % 8 orta).

Karede kosegenlerin esliginden sonra bir de ikizkenar tiggenin kenar esligini
kullandiklarinda farkli ¢6ziiyormus izlenimine kapildiklari gézlemlenmistir.
45-45-90 dik iiggeninin 6zelligini kullanarak farkl sekilde soruyu ¢ozdiiklerini
beyan eden aday 6gretmenler de oldu.

Tablo 2. Coziim yollar: ¢esitliligi

1.Karenin kosegenlerinin esligi 13. Disarda biiyiik kare olusturarak
2.45-45-90 {iggeninden 14. Cizilen paralellerle olusturulan eslikten
3. Oklid bagintist 15. Tan 67,5 =1+ kok2

4. Alanlarin esliginden 16. Kosiniis teoreminden

5. Kare kenar1 ¢arp1 kok 2=kosegen 17. Simetri, orta noktanin teget olmasi
6. Teget uzunluklarinin esliginden 18. Sin alfa (liggen i¢i kenar oraninda)
7. Dikdortgenin iki uzun kenarinin egliginden  (19. Asagidaki kii¢iik dikdortgenden

8. Benzerlikten 20. Karenin bir kenarinin 6lgiisiinden
9. ikizkenar dik iiggenin kenar esliginden 21. Sadece Pisagor

10. Agrortay teoreminden 22. Eskenar dortgenin altindaki tiggen
11. Kosegenlerdeki liggenin kenar esliginden  [23. Teget dikmelerinin uzunlugundan
12. Paralelkenardaki r-t, rt, t dik ticgeninden ~ [24. Teget formiiliinden

Son 5 ¢6ziim yol ilklerden ¢ikarken, orta 6gretim cevap cesitliligi ilk 19 ¢éziim
yolu ile kisith kalmistir(tablo 2). Bu ilkogretim aday matematik
O0gretmenlerinin sayica fazla olmasi ile aciklanabilir. Yiizdelere vuruldugunda
ilkdgretim aday Ogretmenlerinden %30 degisik ¢oziim, orta dgretim aday
ogretmenlerinden % 50 degisik ¢6ziim ¢ikmistir. Coziim gesitliligi tablo 2 de
goriilebilir. Bu da sorularin sistemsel matematik diislincesini tetikledigi
noktasini gostermektedir. Kompozit ¢6ziim, tek bir yolla ¢oziimii géremeyen
ogrencilerin 2 veya 3 yontemi bir arada kullanarak iirettikleri ¢oziimlerdir.
[Ikdgretim aday Ogretmenlerinde iigte bir; orta 6gretim matematik aday
Ogretmenlerin de beste biri kadar oldugu belirlenmistir. Tablo 3 te en sik
karsilagilan ¢oziimler sirasiyla listelenmistir. Sirasiyla karenin kdsegen esligi,
benzerlik, sonra ise modern ¢oziimii goriilmektedir. Ortalarda daha karmagik
sistemsel diisiincelere (Oklid bagimtis1 gibi) girildigini fakat ilkdgretimde fark
edilen dikdortgenin iki kenarimin esligi icin gerekli olan ek ¢izimin fark
edilmedigini anliya bilinir.

Tablo 3. Coziim sikhig
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1.¢coziimler 2.¢ozlimler 3.¢0zlimler
Ik 28(kare kosegen es) 26(benzerlik) 5(dikdortgenin kenar es)
9(kdsegen iiggeni es 13(karenin kosegen 4(kare kenar.\2=kosegen)
kenar) esligi)
8 (benzerlik)
Orta 19(karekosegen) 11(kare kosegen) 6(45-45-90 iiggeni)
5(benzerlik) 8(benzerlik) 5(Oklid bagintist)

3(kare kenar1.V2=kosegen) 8(kare kenar.\2=kosegen)

Tablo 4 te ise en orijinal ¢dziimler belirtilmistir. Ilklerin ek dikme, paralel
cizme gibi yaratic1 dgeleri, ortalarin ise daha ¢ok teoremlere; trigonometrik ve
alan bagintilarina dikkat ¢ektikleri goriilmektedir.

Tablo 4. Orijinal ¢6ziimler

1.¢6ziim 2.¢0ziim 3.¢0ziim

Illk  -karenin kenar -tegete ¢izilen dikmelerin -teget uzunluklart esligi
Olgiisiinden uzunlugundan -eskenar dortgenin
-Cizilen paralellerle -agagidaki kii¢iik dikdortgenin iki  altindaki {iggen -
olusan eslikten kenarindan sadece Pisagor

orta -Kosiniis teoremi -dikdortgenin es kenar -alanlarin esliginden
Tan 67.5=1+kok2 -simetri (teget orta nokta) -agiortay teoreminden

-disarida biiyiik kare olusturmak

Kompozit ¢oziimler karmasik diisiinen 6grencilerin cevaplari hakkinda bilgi
verecektir. Ciinkii onlar her konudan birazla sorular1 ¢c6zmeye ¢alismislardir.
Eger sadece Pisagor kullanarak soruyu c¢o6zebildiklerini fark etselerdi
cozerlerdi ama onlar Pisagor ile simetri konusunu ve dikdortgenin iki uzun
kenarinin esligindeki bilgilerini birlestirip karmasik cevaplar vermislerdir.
Kompozit ¢ozlimler, 6grencilerin bilgi diizeyi ve neyi ne kadar anladiklar
konusunda da bilgi verebilir.

Kompozit ¢ozlimler (ilk)

» (Pisagor +simetri (teget orta nokta)+ dikdortgenin kenar esliginden)

» (Pisagor +agiortay teoremi+ dikdortgenin kenarinin esliginden)

* (karenin kosegen esligi +teget uzunluklarinin esligi+ benzerlik)

* (kare kenar1, kok2 =kosegen, 45-45-90 tiggeni+ teget esligi)
Kompozit ¢éziimler (orta)

* (karenin kdsegen esligi+ benzerlik)

* (Kare kenar1. Kok2 =kosegen+ teget uzunluklari esligi)

* (benzerlik +simetri —orta noktanin teget olmast)

* (disarida biiyiik kare olusturarak +benzerlik)
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Ilgingtir ki orta 6gretim matematik dgretmen adaylar1 kompozit ¢dziimlerde 2
den fazla ¢dziim yolunu bir araya getirmemislerdir. ilk mat aday dgretmenler
Pisagor teoremi, aciortay teoremi gibi teoremleri de kompozit ¢dziime
katarken, orta mat aday 6gretmenler kare ve benzerlik konusundan ¢ok 6teye
gitmemislerdir.

Tablo 5 te en basit ¢oziim (karenin kosegen esligi) ve modern ¢oziimiin
(dikdortgenin kenar esligi) arasinda ki—kare istatistigine ve iki ¢oziimiin bir
arada kullanilip kullanilmadigina bakilmistir. P<0.05 diizeyinde iki ¢oziimiin
birbiri ile iliskili oldugu gorilmistiir. Verilen frekanslar, basit ¢oziimii
kullananlarin ~ ¢ogunlukla modern ¢oziimii kullanmadigi  yOniinde
olmustur(tablo 5).

Tablo 5. Basit ¢oziim ile modern ¢oziimiin iliskisi

gruplar Modern ¢6ziim | Toplam | Ki-kare | Df | P
Yok Var istatistigi
Karenin kosegen esligi | Yok 37 1 38 6,416 1 |0,011
Var 63 16 79
toplam | 100 17 117

Tablo 6 da ise Ogretmen adaymin bulundugu programa goére kompozit
¢Oziimiin varligi veya yokluguna bakilmistir. Ve p>0,067 oldugundan
baglantili ¢cikmamustir. P nin 0.05 e yakinlig1 nedeniyle frekanslar, kompozit
¢ozlimlerin total say1 i¢inde oldukca az sayida oldugunu gdstermektedir (tablo
6). Orneklem sayis1 arttirilsaydi, daha baglantili ¢ikma durumu olabilirdi diye
diistiniile bilir.

Tablo 7 de, p<0.05 anlamlilik diizeyinde ki karenin anlamli oldugunu
goriilmektedir. Bu da ortalarin basit ¢oziimii daha az kullandiklarimi
gosterebilir.  Yani ilkler karenin kosegen esligi ¢Ozlimiinii daha siklikla
kullanmiglardir.

Tablo 6 Diizeye gore kompozit ¢éziim iligkili midir?

gruplar Kompozit ¢dziimiin Toplam | Ki-kare Df | P
Yok Var istatistigi
Diizey Ik 49 30 79 3,350 1 | 0,067
Orta 30 8 38
Toplam 79 38 117

Tablo 7 Diizeye gore basit ¢6ziim fark gosterir mi?
gruplar Karenin kosegen esligi | Toplam Ki-kare Df |P
Yok Var istatistigi
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diizey ik 32 47 79 7,148 1 0,008
Orta |6 32 38
toplam | 38 79 117

Ki-karelerden, diizeye gore modern ¢oziimiin, diizeye gore yaraticiligin,
kompozit ¢oziimle yaraticiligin, kompozit ¢éziimle basit ¢oziimiin, kompozit
¢Ozlimle modern ¢6ziimiin, yaraticilikla hem basit ¢6ziimiin hem de modern
¢Oziimiin baglantili olmadiklar1 gézlemlenmistir.

4. Tartisma ve Sonuc¢

Ortalarin  gordiigi matematik dersleri ve Ogrenci sayilarinin  azligi
yaraticiliklarinin gelismesine yol agmis olabilir. Ayni1 ¢6ziimii secenler tiim
orneklemin yaklasik % 15idir ve karenin kdsegeninden tiimiinii ¢ikarmaya
calismistir. Sistemsel diisiinceden uzak olduklar1 veya kolayina kagtiklar1 da
sOylenebilir. Yalniz basit ¢oziimler bazen zeka ile bagdastirilabilir. Ortalarin
ileri matematik konularinda daha bilgili olduklar1 ve kullandiklar1 goriilmiistiir.
flklerin baglantilardan ziyade, ¢izimde goriilmeyen ama ek bir paralel dogru
veya sekil ile daha farkli ¢oziimlere dikkat ¢ektikleri belirlenmistir. Van Hiele
geometriksel diisiince diizeyleriyle de alakali olabilir. Bu arastirmada bu yonde
bir analiz yapilmamistir. Son diizeyin eksikligi yapilan arastirmalar ile de
gorilmistiir [1].

Kompozit ¢oziimler ise aday Ogretmenlerin parca bilgilerini birlestirerek
sonuca ulagmaya ¢alistiklarin1 gostermektedir. Konu bagliklarinin tekiyle bile
bu sorunun ¢dziilebildigini fark etmemislerdir. Ayrica, kompozit ¢6ziim tercih
edenler ¢ogunlukla diger ¢6ziimlerde de kompozit cevaplar vermistir. Bu
ogrencilerin kafasinin karisik oldugu veya sistemi tam anlamadiklar1 olarak
yorumlanabilir.

Basit ¢6ziimii kullananlar modern ¢oOziimle alakali ¢ikmamistir. Coziimii
herkesin bulmus olabilecegini diistiniip farklilik aramis olabilirler. Cok
karmasik diisiinen 0grenciler basit ¢6zlimii fark etmemis te olabilirler. Burada
ozellikle her iki ¢dziimii de aym anda yapmus kisi var m1 diye bakilmistir. Tlk
de 8 ortada da 4 6gretmen adayr ¢ikmistir. Bir ihtimal makaleye ulagsmis da
olabilirler. Diizeye gore basit ¢oziim iligkili ¢cikmistir. Kompozit ¢ozlimle
iliskisine bakilinca istatiksel olarak anlamli bir sonu¢ ¢ikmamistir. Burada
diizeyin gene de etkili oldugu diisiiniilebilir. Kompozit ¢dziim kullananlarin
ilklerin yartya yakini ve ortalarin ise sadece beste bir sayida kaldigi
gozlemlenmistir. Kompozit ¢6ziim kullanmamalarina bakarak, ortalarin
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anlayarak ¢ozdiikleri diisiiniilebilir. Ilk aday matematik dgretmenlerin basit
¢oziime agirlik vermesi ise daha farkinda olmalari seklinde ama ayn1 zamanda
ilk bulduklar1 ¢6ziime bagli kalmalari seklinde de agiklanabilir.
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